Facultad de Ciencias Calculo diferencial e integral 1
Centro de Matematica Primer semestre 2022

Examen teorico: febrero de 2023

Nombre: ..o,

1. Sean f, g : [a,b] — R dos funciones integrables.

(a) Probar que f(z) + g(x) es integrable y f;(f(x) +g(z))dx = ff f(z)dx + ffg(x) dw.
(b) Si g(z) = |f(x)|, enuncie la propiedad que vincula la integral de g con el valor absoluto
de la integral de f.

2. Considerar la ecuacién diferencial
y' +ay +by=0,a,beR. (1)

(a) Explicar qué significa que y = f(z) sea solucion de (1).

(b) Si y1(x) e y2(x) son soluciones de (1) y aq, ay son nimeros reales, probar que
y(z) = a1yi(z) + aays(z) también es solucién de (1).



Examen practico: febrero de 2023

Nombre: ....ocooovii,

1. Considere la funcién f : [0,9] — R cuya grafica es la siguiente:
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a) Determine si existe a € [0,9] tal que [J' f(x) dz = 0 (no es necesario calcular a
explicitamente).

b) Sig:[0,9] = R es la funcién x* — 52% + bx + ¢, con b, c € R, hallar b y ¢ para que los
graficos de f y g sean tangentes en x = 5.

2. Calcule las siguientes integrales

1 z—4 sen
a) Jo momrs de b) [ €% senx cosx d.

3. Sea g(x) = [ f(t)dt, donde f es la funcién cuya grafica se muestra abajo. Determine y
clasifique los extremos relativos y absolutos de g.

4. Resolver el siguiente problema de valores iniciales:

y' = 2zy + 322, y(0) = 5.



