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Ejercicios extra

1. Diferencia y Suma de angulos. Usando dnicamente los valores de la siguiente tabla,

x 0| n/3 | w/2 |«
sen(z) |0 V3/2] 1 |0
cos(xz) | 1| 1/2 0 |-1

hallar el valor de las siguientes expresiones:
sen(w/4), sin(w/6), cos(n/4), cos(m/6), sin(3w/4), tan(w/8). (1)

Sugerencia: recuerde las férmulas para sin(a £ 3) y cos(a £ f).

2. Funcién valor absoluto. La funcién definida como |- |: R — R,
xr six >0,
o = { —z sixz <0, (2)

es conocida como valor absoluto. Es la funcién que representa la distancia de un ntmero al cero.
Graficar, hallar la imagen y determinar si es continua en 0. ;Es el valor absoluto una funcién
par?

3. Probar las siguientes propiedades:

a) |z +y| <z +ly|.
b) |Ax| = |A||z|, con A € R.
¢) lla| = [bl] <'a —b].

4. Funciéon de Heavisde. La funcién definida como H : R — R

1 siz>0,
H(:”)_{o si z <0, )
es conocida como funcion escalon de Heaviside. Graficar, hallar la imagen, y hallar los limites
Jim H(@),  lm H@), lim H@), i H@) (4)

5. Probar que (H o H)(x) = H(z).

6. Calcular los siguientes limites o demostrar que no existen:

z—3 z—1 3r—3 T—+00 T z—2

a) lim H (sin(z — 3)), b)limH<x3_1>, ¢) lm M, d)lme(M)



7. Para cada caso, hallar el dominio de maxima definicién, graficar, hallar imagen y calcular los

8.

10.

limites en +oo.

sen(z)].

— [ sen(
— | cos(x)

Dada una funcién f : R — R, se definen la parte positiva, f+, vy negativa, f—, de la funcién f
como sigue:

_ [ fla) sif(z)=0 —N 0 sif(x)>0
f+(‘”){ 0 siflx)<o0 ! (x){f(x) si f(z) <0 (6)

Probar que f = fT + f~.

. Hallar las partes positivas (y graficarlas) de las siguientes funciones.

sin:R—R, cos:R—R, exp:R=R, In:Rt =R (7)

Consideremos un objeto de masa m = 1,0K g, sobre una superficie horizontal. La superficie tiene
coeficiente de friccion cinético p. = 0,5 y coeficiente de friccidn estatico p. = 1. Se le aplica una
fuerza F' lateralmente. Graficar la fuerza de rozamiento f,,, en funcién de F', y probar que es
discontinua en F' = 1. Discutir una posible explicacion fisica para la desigualdad

I roz F)> 1l roz F 8
A froz(F) > lm  froz(F) (8)



