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1. a) Enunciar el Teorema de Picard.

b) Usar lo anterior para mostrar que si φ1 : I1 → Rn y φ2 : I2 → Rn son dos soluciones al problema{
ẋ = f(t, x)
x(t0) = x0

,

donde f : Ω → Rn (con Ω ⊂ R× Rn) cumple las hipótesis del Teorema de Picard y (t0, x0) ∈ Ω,
entonces se cumple φ1(t) = φ2(t) para todo t ∈ I1 ∩ I2.

2. a) Definir la exponencial de una matriz A ∈ Mn(R), notada por eA.

b) Probar que si B = PAP−1, entonces eB = PeAP−1, y que si A y B son dos matrices que
conmutan (AB = BA), entonces eA+B = eAeB. Explicar cómo estas propiedades ayudan a
calcular la exponencial de una matriz cualquiera.

c) ¿Por qué esto es importante para resolver ecuaciones lineales de la forma ẋ = Ax?


