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1. (60 puntos) Sea G un grupo de orden 9 x 5 x 17.

a) Probar que G tiene un tnico subgrupo 17-Sylow.

b) Sean R el subgrupo 17-Sylow de G y @ un subgrupo 5-Sylow de G. Probar que RQ
es un subgrupo de G y que @ es el tinico subgrupo 5-Sylow de RQ).

c) Probar que [G : Ng(Q)] <9 y concluir que @ es el inico 5-Sylow de G.

d) Probar andlogamente que si S es un 3-Sylow de G, [G : Ng(S)] <5y S es el dnico
3-Sylow de G.

e) Probar que G es abeliano y determinar, salvo isomorfismos, los grupos de orden
9xbx17.

2. (40 puntos) Sea & = v/3 + /2.
a) Hallar el polinomio minimo de £ sobre Q.

b) Probar que Q(¢) = Q(v/2,V3).

c¢) Probar que la extension Q C Q(&) es de Galois y describir su grupo de Galois como
producto de grupos ciclicos.



